Aufgabe 1. Beh.: f genau dann messbar, wenn f~1(</) C &.

Beweis. ,, = ”: trivial, denn f messbar = f~1(#) C & und da &/ C .Z, folgt f~ (/) C &.
y =" Seialso f7IY(F)C & Also fHU(F)={f1(A)|Ae F}C&.
H = {AcF|f(A) €&

Z.z.: X o-Algebra.

(i) Y e, denn f71(Y) = X € &, da & o-Algebra.
(ii) Sei A € &. Dann ist f~}(A) € & und damit f~1(A°) = f~1(A)° € &, da & o-Algebra.
(iii) Seien A; € # fiir i € N. Dann ist Vi € N: f~1(4;) € &. Damit folgt, da & o-Algebra:

! (U Ai> =Jf ' ees.

€N €N

Nach Voraussetzung ist &/ C J¢. Es ist & C % und % o-Algebra, die o/ enthélt, damit folgt
F =o(o) C H, also insgesamt # = .F. Also folgt VA € F: f~1(A) € &, also f~H(F) C &. O



